BAI 3: MAT CAU
A. KIEN THUC CO BAN
I. MAT CAU. KHOI CAU
1. Pinh nghia 1: Tap hop cac diém trong khong gian cach diém O c6 dinh mot khoang R
khong d6i dwoc goi 1a mdt cdu ¢ tdm 1a O va ban kinh bang R, ki hi¢u S(O;R).

Nhu vay: Mt cau S(O;R)={M|OM =R}.

2. Vi tri twong doi giira diém va mit cau:
Cho diém A vamit cau S(O;R). Ta co:
[ Piém A thugc mit cau < OA=R.
[ Piém A nam trong mit ciu < OA<R.
[ Piém A nam ngoai mit cau <> OA>R.
3. Dinh nghia 2:Tap hop cac diém thuoc mit cau S(O;R)cling véi cac diém nam trong mit

cau d6 dugc goi 1a khéi cau S(O;R).
Nhu vay: Khéi cau S(O;R)={M|OM <R}.
1. GIAO CUA MAT CAU VA MAT PHANG
Cho mit cau S(O;R) va mit phing(P). Goi H 14 hinh chiéu vudng géc cia O 1én mit

phang(P).Khi d6 h=0H la khoang c4ch tir O t&i mit phang(P). Ta ¢6 ba trudng hop
sau:

1. Néu h>R: mat phang (P) khong cit mat cau.

2. Néu h=R: mat phang (P) tiép x(c véi mat cau tai diém H. Taco OH L(P).
Diém H goi la tiép diém ctia mt cAu S(O;R) va mit phiang (P), mit phing (P) goi la
mit phang tiép xuc hay tiép dién ctia mit cau.
Vay ta c6: Diéu kién can va du dé mit phing (P) tiép xtic v6i mit cau S(O;R) tai diém
H 1a (P)vuéng goc véi ban kinh OH tai diem H do.

3.Néu h<R: mat phang (P) cit mat cu theo dwong tron ¢6 ban kinh r=+/R?—h? .
Dic bigt khi h=0 mat phang (P) cat mat cau theo mot dudng tron Ién c6 ban kinh
r=R.



OH >R OH =R OH <R
(P) va (S) khong c6 diém (P) tiép xtc (S) tai H (P) cit (S) theo giao
chung tuyén 1a mot duong tron

11l. GIAO CUA MAT CAU VOI DUONG THANG. TIEP TUYEN CUA MAT CAU
Cho mit cau S(O;R) va duong thing A. Goi H 1a hinh chiéu vudng goc ctia tim O va
d =OH |3 khoang cach tir Odén A.

Tuong tu nhu trong trudng hop mit cau va mat phang, ta c6 ba trudng hop sau day:
M, N

1. Néu d <R duong thang A cit mat cau tai hai diém
2. Néu d =R gduong thang A tiép xdc voi mat cau tai mot diem H

(H goi 1a tiép diém va duong thang A goi 1a tiép tuyén cta mit cau).
3. Néu d >R duong thang A khong cat mat cau.

OH >R OH =R OH <R
A va (S) khong c6 diém Atiép xtc (S) tai H A cit (S) tai hai diém
chung phan biét

Dic biét, khi d =0 thi dudng thang A di qua tim O va cit mit cau tai hai diém A B.
Khi d6 AB la dudng kinh ciia mt cau.
Nhan xét: Nguoi ta chtimg minh duoc rang:



a) Qua mot diém A nim trén mit cau S (O;R) co vo s tiép tuyén cta mit cau d6. Tat ca
céc tiép tuyén nay déu vudng goc véi ban kinh O ciia mit cau tai A va déu ndm trén mit
phang tiép xtc v6i mit cau tai diém A do.
b) Qua mot diém A nim ngoai mit ciu S(O;R) ¢6 v6 s tiép tuyén véi mit cau da cho.
Céc tiép tuyén nay tao thanh mot mat non dinh A. Khi d6 d6 dai cac doan thang ké tir A
dén cac tiép diém déu bang nhau.
Chii y. Nguoi ta ndi mit cau noi tiép hinh da dién néu mit cau do tiép xtc vai tit ca cac
mit cta hinh da dién, con n6i mit ciu ngoai tiép hinh da dién néu tt ca cac dinh ctia hinh
da dién déu ndm trén mit cau.
Khi mit cau ndi tiép (ngoai tiép) hinh da dién, nguoi ta cling néi hinh da dién ngoai tiép
(noi tiép) mat cau.

V. CONG THUC TINH DIEN TICH MAT CAU VA THE TICH KHOI CAU
Mit cu ban kinh R c6 dién tich 1a: S =4zR’.

Khéi cAu ban kinh R ¢6 thé tich 1a: V = ngS.
Chuy:
a) Dién tich S cua mit cdu ban kinh R bang bdn 1an dién tich hinh tron 16n ctia mit cau
do.
b) Thé tich V ctia khdi cau ban kinh R bang thé tich khdi chop dién tich day bang dién
tich mat cau va c6 chiéu cao bang ban kinh ctia khdi cau do.

DANG 1. Vi tri twong ddi :

VI DU 1:Cho mat cau S(O;r). Chon kh:flng dinh dung.

A. S(O;r)={M |OM =r}. B. S(O;r)={M |OM >r}.
C. S(O;r)={M |OM <r}. D. S(O;r)={M |OM > r}.
VI DU 2:Néu hai diém C, D nam trén mit cau S(O;r) thi doan thang CD duoc goi la:
A. Cung cua mat cau. B. Ban kinh cua mat cau.
C. buong kinh ciia mat cau. D. Day cung ciia mat cau.

VI DU 3:Chon phét biéu sai.
A. Mot mat cau dugce xac dinh néu biét duong kinh caa no.

B. Mot mit cau duoc xac dinh néu biét day cung caa no.
C. Mot mat cau duoc xac dinh néu tam va mot diém thudoc mat cau do.
D. Mot mit cau duoc xac dinh néu biét tdm va ban kinh cua no.

VI DU 4:Cho mat cau S(O;r) va mot diém A bat ky trong khong gian. Chon khang dinh sai.
A. Néu OA=r thi diém A nam trén mit cau S(O;r).

B. Néu OA<r thi diém A nam trong mit cau S(O;r).
C. Néu OA>r thi diém A nim ngoai mat cau S(O;r).

D. Néu OA<r thi diém A thudéc mat cau S(O:r).



VI DU 5:Chon phét biéu sai.
A. Tap hop cac diém thudc mat cau S(O;r) cung cac diém nam trong mat cau do duoc
goi la khéi cau tam O, ban kinh r.

B. Dy cung di qua tim ciia mat cau la mot duong kinh cia mat cau do.
C. Hinh biéu dién caa mat cau 1a mét hinh elip.
D. Buong kinh 1a day cung 16n nhat.

VI DU 6:Cho mit cau S(O;r) va mit phang (P). Goi H 1a hinh chiéu vuéng goc cuaa O Ién mat
phang (P). Chon khang dinh sai.
A. Néu OH >r thi mit phang (P) khong cé diém chung véi mit cau S(O;r).

B. Néu OH >r thi mit phang (P) khdng cat mat cau S(O;r) .

C. Néu OH <r thi mat phang (P) cat mit cau S(O;r) theo dudng tron tdm H , ban kinh
Jr’—0H?,

D. Néu OH =r thi mat phang (P) tiép xdc voi mat cau S(O;r) tai H .

2. DANG2: TiINH DIEN TiCH VA THE TiCH KHOI CAU
Phwong phap giai: Str dung cong thurc:

Dién tich mat cau: S =4zR?.
Thé tich khéi ciu: V :gﬂm.
VI DU 1:Mit cau c6 ban kinh R«/3 c6 dién tich 1a:

A. 437R2. B. 4zR2. C. 67R%. D. 12zR?.
Giai:

Chon D
Ap dung cong thic: S =47R?

Dién tich mit ciu c6 ban kinh RV3 1a: S =47I(R\/§)2 —127R?.
VI DU 2:Mit cau c6 ban kinh R/6 c6 thé tich 1a:

A. gﬂm B. 8J67R’. C. 4J67R". D. 87R°.
Giai
Chon B

Ap dung cong thuc: V :gnR3

Thé tich khéi ciu c6 ban kinh RVE 1a: V %ﬂ(RJE)?’ _8J6rR".

VI DU 3:Cho hinh tron duong kinh 4a quay quanh duong kinh cta né. Khi dé thé tich khéi tron
xoay sinh ra bang:

A. 3—3272a3. B. ﬂ7ra3. 8 rad. D. %72'8.3.




Chon A
Cho hinh tron duong kinh 4a quay quanh duong kinh cia né ta duoc khdi cau c6 duong

Kinh 4a hay ban kinh R=2a.
4 4 3 32

Thé tich khéi cau la: V =—zR* ==z (2a)’ == 7a°.
3 3 3
VI DU 4:Khéi cau c6 the tich bang 367 (cm®) c6 ban kinh Ia:

A. 3J3(cm). B. 2(cm). C. 3(cm). D. 27(cm).
Giai:

Chon C
Taco: VvV =gﬂR3 <:>367Z'=%7Z’R3 < R*=27<R=3.
VI DU 5:Khéi cau c6 dién tich biang 32za® c6 béan kinh Ia:

A. 2a. B. 3a. C. 4a. D. 22a.
Giai:

Chon D
Tacd: S=47R% <3273 =47R? <> R?* =822 <> R=2/2a.



